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Kontrolowanie skokéw w grafie z krata rozpinajaca

Mowimy, ze graf H rozpina graf G jesli H C G i V(H) = V(G).

Niech H bedzie grafem izomorficznym do kraty k& x n. Wierzchotek lezgcy na przecieciu
i-tego wiersza i j-tej kolumny kraty H oznaczamy przez vy (i, j). Brzegiem o szerokosci d
grafu H nazywamy zbior 04(H) = {vy(i,7) | min{i, j,k — i+ 1,n —j+ 1} < d}.

Zadanie 1. Wykazac, ze istnieja takie funkcje ¢ = £(t) oraz n = n(t, k), ze dla dowolnych
liczb catkowitych ¢,k > 0 oraz dowolnego grafu GG bez Ki-minora, jezeli graf H = H,
rozpina G, to istnieje podkrata By = Hy C H oraz zbior U C V(G) — V(H,) takie, ze:

(i) Ul <4,
(ii) G[V(Hy)] jest planarny oraz
(iii) dla kazdej krawedzi xy € E(G) jesli x € V(Hy) — 61(Hy), toy € V(Hy) luby € U.
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