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Zadania domowe

Maksymalna liczba punktow do zdobycia za ten zestaw wynosi 10.

Termin wysytania rozwigzan mija 18 marca o godzinie 23:59.

Zadanie 1 (3 punkty). Wykazaé, ze jesli G jest grafem o minimalnym stopniu J, to
tw(G) = 6.

Zadanie 2 (3 punkty). Niech C bedzie klasa grafow, k nieujemna liczba catkowita, a C’
klasa wszystkich grafow G dla ktorych istnieje taki zbior ' C E(G), ze |F| < k oraz
G — F € C. Dla jakich wartosci k klasa C’ jest zamknieta na branie minorow jesli klasa C
jest

(a) klasa wszystkich lasow?
(b) klasa wszystkich grafow planarnych?

Zadanie 3 (3 punkty). Schronem w grafie G nazywamy taki poset (S,C) zlozony z
podgraféow grafu G i uporzadkowany relacja bycia podgrafem, ze

(i) kazdy graf w S jest niepusty i spojny,
(ii) dla kazdego H € S ktory nie jest minimalny w posecie (S, C) i dla kazdego z € V(H)
istnieje taki H' € S pokryty przez H, ze x & V(H').

(Przypomnijmy, ze element a jest pokryty przez element b w posecie, jesli a < b, ale nie
istnieje taki element ¢, ze a < ¢ < b.)

Grubosé schronu to minimalna wielkos¢ tancucha maksymalnego w schronie.

Wykazaé, ze gtebokosé drzewiasta grafu jest rowna najwiekszej grubosci schronu w tym
grafie.

Wskazowka: Skonstruowaé taka gre dwuosobowg na grafie GG, ze schrony odpowiadaja
strategiom jednego gracza, a lasy eliminacji strategiom drugiego gracza.

Zadanie 4 (3 punkty). Niech A bedzie zbiorem wierzchotkow w grafie G. Dla kazdego
podzbioru X zbioru V(G), niech k(X)) oznacza najwieksza liczbe parami roztacznych
sciezek z X do A w grafie G. Wykaza¢, ze jesli X 1Y sa takimi podzbiorami zbioru V(G),
ze k(X)) < k(Y), to istnieje taki wierzcholek y € Y, ze k(X U {y}) > r(X).
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